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Пусть S – класс голоморфных однолистных в единичном круге { }: 1E z z= ∈ <^
отображений 2

2( )f z z c z= + +… . Образ окружности z r= , 0 1r< < , относи-
тельно отображения f  называется линией уровня. Кривизна rK  линии уровня в
точке ( )0f z , 0z E∈ , 0z r= , 0 1r< < , как хорошо известно, равна
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Класс S обладает свойством: отображение f S∈  тогда и только тогда, когда
отображение g S∈ , где
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Это свойство автоморфизма класса S позволяет задачу об оценке кривизны ли-
нии уровня свести к задаче об оценке функционала

( ) ( )
2

2
2

1 Re 1 2r
rK f r r rc

r
− ′= + − ,

где ( ) 2
2f z z c z= + +… , в классе S.

Приведем в частном случае ( 1p = ) следствие 3 из работы [1].
На классе S справедлива точная оценка
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где z r= , 0 1r< < .
Отметим, что равенство имеет место только для семейства отображений

( ) 21 2
zf z
z zλ =

− λ +
, 1 1− ≤ λ ≤ .

Приведенная оценка позволяет записать для кривизны линии уровня следую-
щую оценку:
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Минимальное значение сомножителя ( )2
2Re 1 2r rc+ −  равное 21 4r r− +  дос-

тигается на отображении ( )
( )21
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 из семейства ( )f zλ , и, следовательно, на

этом же отображении достигается минимальное значение кривизны линии уровня
221 4 1min
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Задача о кривизне линии уровня в классе S и в других классах однолистных
отображений рассматривалась в работах [2−20]. Ранее точная нижняя оценка
кривизны линии уровня в классе S разными способами, отличными от предлагае-
мого, была получена Г.В. Корицким, Я.С. Мирошниченко, В.В. Черниковым,
И.А. Александровым. Наилучшая на сегодняшний день верхняя оценка кривизны
линии уровня в классе S принадлежит В.В. Черникову [16].
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Copanev S.A. A NOTE ON THE CURVATURE OF THE LEVEL LINE UNDER THE
CONFORMAL MAPPING. A lower bound is established by a new method on the class S for the
curvature of level lines under conformal mapping.
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