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Рассматриваются аргументы Е.В. Борисова против того, что парадокс С. Ябло не 
автореферентен. В качестве альтернативы критикуемого им подхода предлагается 
интерпретация, основанная на методе математической индукции. Метод матема-
тической индукции не является конструктивным. Предполагается, что формулиров-
ка логических парадоксов без автореферентности возможна, но при применении не-
конструктивных методов. 
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Данный текст является репликой на статью Е.В. Борисова, опубликован-
ную в этом же номере журнала [1. C. 233–244]. В своей статье Е.В. Борисов ана-
лизирует претензию С. Ябло [2] на то, что его парадокс отличается от других 
логических парадоксов2 отсутствием автореферентности, которая, как счита-
лось уже Б. Расселом [6], лежит в основании всех видов логических парадоксов. 
Тезис об отсутствии автореферентности в парадоксе Ябло оказался дискуссион-
ным. В частности, одним из первых против претензии Ябло высказался 
С. Прист [7], который считал, что ошибка кроется в самой формулировке пара-
докса. Ряд авторов высказались в пользу претензии Ябло. Анализируя аргумен-
ты за и против некоторых участников этой дискуссии, Е.В. Борисов отстаивает 
два тезиса: «1) в формальном аспекте парадокс Ябло является автореферент-
ным; 2) при этом существуют неформальные аргументы, показывающие, что 
вопрос об автореферентности или неавтореферентности данного парадокса 
не имеет определенного ответа» [1. С. 233]. В своей реплике я рассмотрю не-
которые аргументы Е.В. Борисова и предложу интерпретацию парадокса Яб-
ло, основанную на методе математической индукции3.  

В формулировке парадокса Ябло, как он представлен в статье Борисова 
[1. C. 234], самым важным является переход от ∼Tsn к (∀k) ∼Tsk на основании 
того, что n было взято произвольно. Насколько такой переход допустим? Сам 
по себе переход подобного рода применяется в логике предикатов, где имеет 
вполне почетный статус и название «правило генерализации», и в общем ви-
де представим следующим образом: 

(Gen) A(t) ├ ∀хА(х), 
где «├» – знак логического следования, А(t) – открытое предложение, а терм t 
взят в интерпретации всеобщности (другими словами, абсолютно произволь-
но), т.е. не зависит ни от каких условий, кроме А. Поскольку в приведенной 

                            
1 Исследование выполнено за счет гранта Российского научного фонда, проект № 18-18-00057. 
2 О типологии парадоксов и о месте в этой типологии парадокса Ябло см. [3–5]. 
3 Выражаю признательность Е.В. Борисову за обсуждение первоначальной версии данного тек-

ста. Представленный здесь результат во многом обязан его конструктивным замечаниям.  
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формулировке парадокса Ябло n берется в интерпретации всеобщности, т.е. 
он произволен, казалось бы, правило (Gen) применимо и в подобных случаях. 
Если бы не одно обескураживающее возражение. Применение правила (Gen) 
к ∼Tsn не имеет смысла, поскольку выражения типа Tsn или ∼Tsn попросту 
неправильно построены. Дело в том, что sn является открытым предложени-
ем, поскольку n является переменной, а к открытым предложениям предикат 
истинности неприменим. Предикат истинности применяется только к закры-
тым предложениям. 

Именно этой дорогой идет С. Прист в [7]. Поскольку sn является откры-
тым предложением, то речь, как показано в статье Е.В. Борисова, должна ид-
ти не о предикате истинности. К открытым предложениям должен приме-
няться более общий предикат выполнимости, поэтому «допущение, что sn 
истинно, следует заменить допущением, что число n выполняет предикат s*» 
[1. С. 235]. Замена mutatis mutandis предиката истинности на предикат вы-
полнимости при формулировке парадокса Ябло показывает, что парадокс 
содержит автореферентность. Таким образом, претензия Ябло является не-
обоснованной, а «отсутствие автореферентности в парадоксе Ябло – это не 
более чем видимость, порожденная некорректным использованием предиката 
истинности (T) вместо предиката выполнения (S). Устранение этой ошибки 
делает автореферентный характер парадокса очевидным» [Там же. С. 236]. 

Из сложившейся ситуации для того, чтобы все-таки обосновать возмож-
ность неавтореферентного прочтения парадокса Ябло или какой-то его мо-
дификации, есть два возможных выхода. Первый выход представляется 
наиболее естественным. Поскольку предикат истинности действительно не 
применяется к открытым предложениям, можно попытаться сконструировать 
такую версию парадокса Ябло, которая использовала бы предикат выполни-
мости, но была бы неавтореферентной. Другими словами, в ряду предложе-
ний Ябло вместо истинности применяем выполнимость, но ряд строим таким 
образом, чтобы не возникала автореферентность. Этим путем идет сам С. Яб-
ло, предлагая конструировать не ряд единообразно построенных предложе-
ний, но ряд, который был бы не регулярен, а состоял из попарно различных 
предложений [8]. Однако, как убедительно показывает Е.В. Борисов, подоб-
ный ряд нерегулярных предложений при соответствующей реконструкции 
формулировки парадокса все равно основан на автореферентности. Но вот 
чего не показывает Е.В. Борисов, так это того, что неавтореферентная фор-
мулировка парадокса Ябло в терминах выполнимости невозможна в принци-
пе. Могут быть другие, пока не найденные, формулировки. Это в некоторой 
степени умаляет первый из тезисов Е.В. Борисова. 

Второй, менее очевидный выход из сложившейся ситуации, заключается 
в том, чтобы сохранить предикат истинности, модифицировав при этом изна-
чальную формулировку парадокса Ябло так, чтобы в ней в качестве свобод-
ной, пусть и взятой произвольно, не фигурировала переменная n. Ясно, что 
этот подход должен быть основан на ином, чем изначально, понимании 
обобщения. Такой подход представляется мне более интересным, чем преды-
дущий, в нескольких отношениях. Во-первых, он возвращает нас к изначаль-
ной формулировке парадокса Ябло в терминах истинности. Во-вторых,  
демонстрируя саму возможность парадоксов, не основанных на авторефе-
рентности и использующих предикат истинности, он позволяет минимизиро-
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вать количество разнообразных конструкций парадокса в терминах выпол-
нимости, раз уж соответствующая попытка Ябло оказалась неудачной. Нако-
нец, он позволяет ограничиться модификацией только первой части парадок-
са, т.е. выводом (∀k) ∼Tsk, так как вторая его часть основывается на первой.  

Этот второй подход представлен, например, в работе Буэно и Коливана 
[9]. Метод переформулировки парадокса Ябло, предложенный Буэно и Коли-
ваном, также анализируется в статье Е.В. Борисова и, как представляется ему, 
является ошибочным. Но ошибочным не потому, что здесь также присут-
ствует автореферентность в скрытом виде, как в предыдущем случае с преди-
катом выполнимости, но потому, что он воспроизводит изначальную ошибку 
парадокса Ябло, где предикат истинности неправомерно применяется к от-
крытым предложениям.  

В экспозиции Е.В. Борисовым парадокса Ябло в форме Буэно–Коливана 
[1. С. 237] ключевой является одна фраза, а именно «…(ошибочно) пола-
гая…». На чем основывается эта фраза? Она основывается на том, что при 
выводе используется предложение si (где i считается не переменной, но кон-
стантой для вполне определенного числа). Однако, как пытается показать 
Е.В. Борисов, используя предложенный им метод установления i с помощью 
функции min(X), областью определения которой являются подмножества 
множества натуральных чисел, а областью значения – сами натуральные чис-
ла, само i все-таки не может рассматриваться как константа, а следовательно, 
предложение si является открытым в той же мере, как и предложение sn в из-
начальной формулировке парадокса Ябло. Следовательно, модификация па-
радокса Ябло в форме Буэно–Коливана столь же неправомерна, как и перво-
начальный парадокс Ябло в отношении применения правила (Gen), 
поскольку Tsi здесь построено столь же неправильно, как и Tsn там. В этом 
отношении Е.В. Борисов, вероятно, прав, что дедукция у Буэно и Коливана не 
завершена, поскольку они скрыто используют предложение вида (∀n)∼Tsn. 

Кроме того, если аргументация Е.В. Борисова верна, то против интерпре-
тации Буэно–Коливана в качестве следствия появляется еще одно возражение 
и связанное с ним затруднение (Е.В. Борисов на него не указывает), которое 
вряд ли легко преодолимо при попытке модификации этой интерпретации, 
хоть в терминах истинности, хоть в терминах выполнимости. Ряд предложе-
ний Ябло в этом случае становится неоднородным, поскольку включает как 
закрытое s0, так и открытые si предложения. Соответственно, при формули-
ровке предложений ряда некоторые из них следовало бы формулировать с 
использованием предиката истинности, а некоторые – с помощью предиката 
выполнимости, что вряд ли предполагалось изначально. Ряд предложений 
Ябло в модификации Буэно и Коливана становится неоднородным, поскольку 
построен из предложений, принадлежащих к разным семантическим и син-
таксическим категориям. 

Однако, я полагаю, что подход Буэно и Коливана к парадоксу Ябло мож-
но модифицировать, по-другому интерпретировав то, зачем в первой части 
парадокса понадобился вывод ∼Ts0, какую роль играет Tsi, и в каком смысле 
можно понимать, что «i – это не переменная, но константа для вполне опре-
деленного (хоть и неизвестного) числа», как говорит Е.В. Борисов в своей 
экспозиции [Там же. C. 236].  
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Представляется, что вывод о наличии свойства неистинности у всех чле-
нов ряда предложений Ябло можно обосновать с помощью принципа матема-
тической индукции. При этом вывод будет основываться не на установлении 
свойства неистинности у тех или иных членов ряда предложений Ябло, а на 
доказательстве того, что свойство неистинности является наследуемым в со-
ответствующем индуктивном ряду. Речь, таким образом, будет идти не об 
элементах ряда, а о наследуемости свойства, которое принадлежит всем эле-
ментам данного ряда.  

Напомним, в чем заключается принцип математической индукции. Не-
формально принцип математической индукции можно выразить следующим 
образом: 

«Всякое свойство, которое принадлежит первому члену ряда, а также по-
следующему элементу каждого элемента данного ряда, имеющему это свой-
ство, принадлежит всем элементам данного ряда». 

Этот принцип применяется тогда, когда необходимо установить наличие 
некоторого свойства у всех элементов ряда в том случае, когда ряд бесконе-
чен или необозрим. Например, данный принцип фигурирует в качестве одной 
из аксиом в арифметике Пеано. На этой аксиоме, в частности, основаны важ-
ные выводы, связанные со свойствами, общими для всех элементов нату-
рального ряда чисел1.  

Для бесконечного ряда предложений Ябло формально этот принцип 
можно записать следующим образом: 

 
(Induct) ∀A (As0 & ∀i (Asi ⊃ Asi+1)) ⊃ ∀kAsk.  

 
Если принять этот принцип2, остается только показать, что свойство не-

истинности, которое фигурирует как характеристика предложения Ябло в 
первой части парадокса, является наследственным, а сам ряд предложений 
Ябло относительно этого свойства является индуктивным. То есть для того, 
чтобы обосновать, что (∀k) ∼Tsk, следует показать: 

 
(Herit) ∼Ts0 & ∀i (∼Tsi ⊃ ∼Tsi+1), 

 
а именно, что свойством неистинности обладает s0 и это свойство является 
наследуемым в ряду предложений Ябло. Первый конъюнкт можно вывести 
так, как показано выше в экспозиции Е.В. Борисова. Значит, у элементов 
данного ряда это свойство есть, по крайней мере у первого. Остается пока-
зать, что если оно есть у членов ряда, а у первого члена ряда оно точно есть, 

                            
1 Принцип математической индукции необязательно рассматривать в качестве аксиомы или 

правила вывода. Например, Б. Рассел считает математическую индукцию характеристикой свойств 
рядов, которые он называл индуктивными [10. С. 82–89]. В этом смысле, например, индуктивным 
является ряд натуральных чисел относительно определенных свойств. Такие свойства в этом случае 
называются наследственными. Относительно ряда предложений Ябло в этом случае можно было бы 
просто сказать, что он является индуктивным относительно свойства неистинности, а само это свой-
ство является в этом ряду наследственным. Тогда первая часть парадокса Ябло сводилась бы просто к 
демонстрации того, что свойство неистинности наследственно.  

2 Принцип математической индукции вполне применим в исчислениях с предикатом истинно-
сти. В частности, его использует С. Крипке при конструировании неподвижных точек [11], на которо-
го в своей статье ссылается и Е.В. Борисов.  
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то оно является наследственным. Используем доказательство от противного, 
показав невозможность того, чтобы при ∼Tsi было Tsi+1:  

1.Допустим, что ∼Tsi, но при этом Tsi+1.  
2. Однако Tsi+1 => (∀k > i + 1) ∼Tsk => ∼Tsi+2.  
3. С другой стороны, Tsi+1 => (∀k > i + 1) ∼Tsk => (∀k > i + 2) ∼Tsk => Tsi+2.  
4. Противоречие 2 и 3. 
5. Следовательно, при ∼Tsi невозможно, чтобы Tsi+1. То есть ∼Tsi ⊃ ∼Tsi+1. 
Здесь может возникнуть возражение, связанное с несколько искусствен-

ным характером вывода, поскольку непосредственно не использовалось ∼Tsi. 
Но для обоснованности самого вывода это не имеет принципиального значе-
ния. В силу своего строения Tsi+1 всегда приводит к противоречию. Показано 
лишь, что при ∼Tsi невозможно, чтобы Tsi+1. Поскольку Tsi+1 в принципе не-
возможно.  

Второе, более серъезное, возражение связано с тем, какую роль здесь иг-
рает i. Является ли i совершенно произвольным номером, как в исходном па-
радоксе Ябло, или наименьшим номером как у Буэно и Коливана? Если это 
так, то данный подход столь же неудовлетворителен, как и их подходы, что 
вполне показывает Борисов. Тогда обращение к индукции является просто 
излишним. 

Укажем, однако, на то, что в данном выводе обосновывается не ∼Tsi, но 
∼Tsi ⊃ ∼Tsi+1. Это и есть основной шаг индукции, говорящий о том, что пред-
ложение, следующее в ряду за предложением, имеющим свойство неистин-
ности, обладает свойством неистинности. Номер предложения здесь также 
неспецифицирован. Но в этом особенность трактовки вывода с использова-
нием принципа математической индукции. Этот вывод представляет собой 
общую схему наследования свойства, неважно, с какого члена ряда начать.  
В этом случае если говорят, что i является наименьшим номером, то это мо-
жет относится ко всем членам ряда начиная с первого. То есть если s0 облада-
ет свойством неистинности, то им обладает и s1, если s1 обладает свойством 
неистинности, то им обладает и s2, и так до бесконечности. По сути дела, 
здесь подразумевается бесконечная конъюнкция следующего вида:  

 
 (∼Ts0 ⊃ ∼Ts1) & (∼Ts1 ⊃ ∼Ts2) & (∼Ts2 ⊃ ∼Ts3) ... 

 
Формула ∀i (∼Tsi ⊃ ∼Tsi+1) рассматривается как сокращение для записи 

такой конъюнкции. Свойство неистинности, следовательно, наследственно в 
ряду предложений Ябло, а сам ряд предложений Ябло относительного этого 
свойства является индуктивным. 

Отметим, что при таком подходе по-другому, чем у Буэно и Коливана, 
трактуется потребность в доказательстве ∼Ts0, поскольку необходимый для 
дальнейшей дедукции парадокса Ябло вывод ∀k∼Tsk получаем из (Induct) и 
(Herit) по modus ponens. Да и сам ∀k∼Tsk трактуется по-другому, поскольку 
рассматривается как способ записи соответствующей бесконечной конъюнк-
ции. Дальнейший вывод парадокса строится так же, как в изначальной фор-
мулировке парадокса Ябло.  

Если принять подобный подход, то, как мне представляется, при форму-
лировке парадокса Ябло можно обойтись предикатом неистинности, не при-
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бегая к предикату выполнимости. Открытым предложениям действительно 
нельзя приписать предикат истинности, но это не означает, что свойство не-
истинности не является наследуемым в ряду предложений Ябло, а сам ряд не 
является индуктивным относительно этого свойства. 

Отметим еще два важных момента, которые следует учитывать для дан-
ной интерпретации. Во-первых, интерпретация парадокса Ябло с помощью 
принципа математической индукции, как представлено выше, ничего не го-
ворит о его автореферентности или неавтореферентности. Просто рассматри-
вается возможность его реконструкции с изначальным предикатом неистин-
ности. Вполне возможно, что сама эта формулировка также содержит 
автореферентность. Во-вторых, принцип математической индукции некон-
структивен. В частности, при его формулировке запись всеобщности тракту-
ется как сокращение для бесконечной конъюнкции, что возможно только при 
принятии позиции реализма при построении подобных рядов.  

Второе замечание содержит один важный нюанс, который касается не 
только формальной возможности дедукции парадокса Ябло, но и философ-
ских оснований, которые отличают позицию реализма при построении по-
добных рядов. В частности, Е.В. Борисов, анализируя аргументацию Р. Со-
ренсена [12] и противопоставляя ее аргументации Дж. Билла [13], в рамках 
«неформального рассмотрения» приходит к выводу, что «у нас есть основа-
ния сомневаться как в автореферентности, так и в неавтореферентности па-
радокса Ябло» [1. С. 243]. Я полагаю, что аргументация Соренсена основана 
на позиции реализма и восходит к Ф.П. Рамсею, который при предложенном 
им способе разрешения логических парадоксов последовательно проводил 
различие между объективным значением функции и субъективными способ-
ностями выражающим эту функцию логиком [14. С. 52–64]. Как мне пред-
ставляется, неавтореферентная формальная дедукция парадокса Ябло даже 
если и возможна, то только в том случае, если применять неконструктивные 
методы типа принципа математической индукции. Но это уже другая тема.  
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