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СИЛЬНЫЕ И СЛАБЫЕ ТЕОРЕМЫ СХОДИМОСТИ ДЛЯ ОБЩИХ ЗАДАЧ
СМЕШАННОГО РАВНОВЕСИЯ И ОБЩИХ ЗАДАЧ ВАРИАЦИОННОГО НЕРАВЕНСТВА

И ЗАДАЧ С ФИКСИРОВАННОЙ ТОЧКОЙ ДЛЯ ДВУХ НЕРАСШИРЯЮЩИХСЯ
ПОЛУГРУПП В ГИЛЬБЕРТОВЫХ ПРОСТРАНСТВАХ *

Вводятся некоторые итерационные алгоритмы нахождения общего элемента множества решений общей
задачи смешанного равновесия и множества решений общего вариационного неравенства для двух коэрцитив-
ных отображений и множества общих неподвижных точек двух нерасширяющихся полугрупп в гильбертовом
пространстве. Получены как сильные, так и слабые теоремы сходимости для последовательностей, порожденных
этими итерационными процессами в гильбертовых пространствах. Результаты настоящего исследования улуч-
шают и расширяют данные многих других авторов.
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Введение

Пусть H  – вещественное гильбертово пространство с внутренним произведением .,  .  и ин-
дуцированной нормой ||.|| и пусть C  – непустое замкнутое выпуклое подмножество H . Пусть

:Cϕ → R  – функция и :B C H→  – нелинейное отображение, а F  – бифункция от C C×  до R ,
где R  – множество действительных чисел. Рассмотрим следующую обобщенную задачу смешан-
ного равновесия.

Найдем x C∈  такое, что
( , ) ( ) , ( ), .F x y y Ax y x x y C+ ϕ + ∀≥ ∈− ϕ (1)

Множество решений (1) обозначим как GMEP. Задача (1) содержит в качестве частных случаев
оптимизационные задачи, вариационные неравенства, задачи равновесия Нэша в некооперативных
играх и др. (см., например, [1–21]).

Пусть 1 2, :BB C H→  будут два отображения. Рассмотрим следующую задачу нахождения
( *, *)x y C C∈ ×  такого, что
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которая называется общей системой вариационных неравенств, где 0λ >  и 0μ >  – множество ре-
шений уравнения (2), обозначается как 1 2, ,GVI( )B CB . В частности, если 1 2B B B= = , то задача (2)
сводится к нахождению * *, )( yx C C∈ ×  такого, что
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которая определяется Вермой в работе [16] и называется новой системой вариационных нера-
венств.

Недавно Кумам [13] ввел гибридную итерационную схему для нахождения общего элемента
множества неподвижных точек нерасширяющегося отображения и множества решений вариаци-
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