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Определяется группа функций параметрической квантовой энтропии в расширенной парастатистике неэкс-
тенсивных систем. Вводится метрическая функция финслеровой геометрии в двумерном пространстве функций
энтропий.
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Введение

В настоящее время наблюдается дальнейшее развитие неэкстенсивной (неаддитивной) стати-
стической механики [1–4]. Результаты основаны на различных статистических моделях с парамет-
рическими энтропиями, зависящими от одного или большего числа чисел, причем 0q > . Для
фрактальных систем число q  связано с фрактальной размерностью, а для неэкстенсивных систем
оно служит мерой неаддитивности. Отдельной темой является парастатистика, введенная в работе
[5] на основе метода Бозе для аддитивных систем [6], в котором число частиц в i -состоянии меня-
ется от 0 до r. При 1r =  вытекают результаты статистики Ферми – Дирака и при r = ∞  имеют ме-
сто результаты статистики Бозе – Эйнштейна. Различные свойства парастатистики неэкстенсив-
ных систем рассматриваются в работах [7–11]. Так, в [9–11] представлено расширение парастати-
стики, в которой число частиц в i -состоянии меняется от s до r, что приводит к следующему рас-
пределению для среднего числа частиц в равновесном состоянии замкнутой аддитивной системы:
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где 1T −= β  – температура; iE  – энергия в i -состоянии; μ  – химический потенциал. При 0s =
имеет место выражение традиционной парастатистики [5]
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В продолжение работ [10–12] представляется необходимым дальнейшее исследование геометри-
ческих и алгебраических свойств расширенной парастатистики неэкстенсивных систем.

1. Функции энтропии

Используем метод квантовых состояний Бозе, примененный впервые для исследования стати-
стики фотонов [6]. Пусть { }1,..., mN N  – совокупность частиц и { }1,..., mG G  есть состояния. Рас-
сматривается квантовая система при расширенной парастатистике с состояниями ijG , означаю-
щими, что в i -состоянии находится j частиц ( 1,...,i m=  и ,...,j s r= ).

Согласно расширенной парастатистике неэкстенсивных систем, имеют место исходные ра-
венства [10]
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